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1. 次の (a)-(e) に対し、Aのジョルダン標準形を求めよ。但し、 A ∈ Mn(C)とする。

(a) 固有多項式 ΦA(x) = (x− 3)2(x− 4)2, 最小多項式 mA(x) = (x− 3)2(x− 4).
(b) ΦA(x) = (x− 3)3, mA(x) = (x− 3)2.
(c) ΦA(x) = (x− 3)3, mA(x) = (x− 3)3.
(d) ΦA(x) = (x− 3)4, mA(x) = (x− 3)2, E3(1) = dimKer(A− 3E4) = 3.
(e) ΦA(x) = (x− 3)4, mA(x) = (x− 3)2, E3(1) = 2.

2. Qは有限生成アーベル群でないことを示せ。

3. Z[1/2] = { a
2b

∈ Q | a, b ∈ Z}は有限生成アーベル群でないことを示せ。

4. n ∈ Z≥1とする。µn(C) = {z ∈ C | zn = 1} ⊂ C× は有限生成アーベル群であることを
示せ。

5. µ∞(C) =
∪

n≥1 µn(C)は有限生成アーベル群でないことを示せ。
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