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Q(α)/Qを代数拡大とし、 [Q(α) : Q] = nとする。

1. 任意の β ∈ Q(α)に対して、mβ : Q(α) → Q(α), γ 7→ βγ は Q 上の線形写像であるこ
とを示せ。

2. αの最小多項式を anx
n+an−1x

n−1+· · ·+a1x+a0とする。Q(α)の基底 {1, α, . . . , αn−1}
に対して、mα の表現行列を求めよ。

3. β 7→ mβ は次のような準同形写像であることを示せ。

Q(α) → Mn×n(Q)

さらに単射であることを示せ。

4. β は mβ の固有多項式の根であることを示せ。

5. α =
√
D /∈ Q, β = a+ b

√
Dとする。Q 上のベクトル空間 Q(α) の基底 {1,

√
D}に対

して、mβ を行列で表せ。
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